A.

Niech G = (V3, V4, E) bedzie grafem dwudzielnym z [Vi] = m < |V3| = n, w ktérym
kazdy wierzchotek z V| ma stopien r, a kazdy wierzchotek z V5 spetlnia warunek
r—n+m <deg(v) <r.

Wtedy G jest suma r krawedziowo rozlacznych skojarzen.

B.

Mamy dany prostokat r x s liczb ze zbioru {1. ..., n} taki, ze w zadnym wierszu, ani w
zadnej kolumnie liczby sie nie powtarzaja. Niech L(j) oznacza liczbe wystapien liczby j w
tym prostokacie. Udowodnij, ze ten prostokat mozna rozszerzy¢ do kwadratu tacinskiego
n x n wtedy i tylko wtedy, gdy L(j) > r + s — n dla kazdego j € {1,...,n}.



