1. Znajdz wzér na liczbe n-permutacji o danej sygnaturze.

2. Permutacja f jest inwolucja, gdy f o f =1id. Pokaz, ze
a) Permutacja jest inwolucja wtedy i tylko wtedy, gdy ma sygnature 1*12%2;

b) kazda permutacja jest ztozeniem dwéch inwolucji.

3. Dane sa liczby naturalne n > k > 0. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze w losowe]
n-permutacji jedynka nalezy do cyklu o dtugosci k 7

4. Pokaz, ze losowa n-permutacja z prawdopodobienstwem H,,_;/n sklada sie dokladnie
z dwoch cykli.

5. Mamy n skarbonek i n kluczy, przy czym kazdy klucz pasuje do dokladnie jednej skar-
bonki. Wrzucamy losowo po jednym kluczu do kazdej skarbonki, po czym rozbijamy k
skarbonek, 1 < k < n. Oblicz prawdopodobienstwo tego, ze dzieki temu bedzie mozna
otworzy¢ wszystkie pozostate skarbonki.

6. Pokaz tozsamosé z™ =), {Z}xﬁ przez interpretacje kombinatoryczna.

7. Pokaz nastepujace wzory:
a) {g} =Y sy g [1 < Sy < < <]

b) m e [0 <y < < < < )]

8. Uprosé¢ sume:

Pokaz tozsamosé ) {TZL} [;] (—1)"~" = [n = k] przez interpretacje kombinatoryczna.

9. Udowodnij tozsamosé {”}(”3) =y ("){k}{"_k} Czy prawdziwa jest analo-
: i+j i k \k i j :

giczna tozsamos¢ dla liczb Stirlinga I rodzaju ?



