
1. Oblicz sumy:

a)Sn =
∑

0≤i<n(−1)ii3

b) Sn =
∑

0<i<n i(i− 1)3i

c) Sn =
∑n

k=2
1

(k−1)k(k+1)

d) Sn =
∑n

k=0(k
2 + 1)k!.

2. Oblicz naste֒puja֒ce sumy podwójne:

a)
∑

1≤j≤i≤n 2i,

b)
∑

1≤i≤j≤n(j − i),

c)
∑

1≤i,j≤n ij,

d)
∑

1≤j<i≤n
1

i−j
.

3. Oblicz
∑∞

k=0
k(k+1)

4k
.

4. Oblicz sume֒
∑

0≤i≤n⌈
√
i⌉.

5. Pokaż naste֒puja֒ca֒ równość, sumuja֒c przez cze֒ści:∑
0≤i<n iHi =

∫ n

0
iHi = n2

2
(Hn − 1

2
).

6. Oblicz sume֒ pól wszystkich prostokatów o bokach równoleg lych do osi wk ladu wspó lrze֒dnych
i wierzcho lkach w punktach ze zbioru {0, . . . , n} × {0, . . . , m}.

7. Cia֒g 123456789101112.... jest utworzony przez konkatenacje֒ zapisów dziesie֒tnych liczb
naturalnych.
Jeśli pozycja 10n w tym cia֒gu (zaczynaja֒cym sie od pozycji 1) jest cyfra֒ z zapisu liczby
k-cyfrowej, to przyjmujemy f(n) = k. Na przyk lad f(2) = 2, ponieważ setna cyfra w tym
cia֒gu stanowi fragment dwucyfrowej liczby 55.
Oblicz f(100005).

8. Oblicz, na ile sposobów można przedstawić 10! jako sume֒ KOLEJNYCH liczb ca lkowitych.




