Zadania z GALu IV

Wersja 14 listopad 2011

1) Znalez¢ baze podprzestrzeni liniowej wielomianéw spemiajacych:
a) f(1) = f(2) =0;
b) f3)(7) = 0 (trzecia pochodna).

2) Wykazaé, ze jesli 141 # 0 w ciele F' to w dowolnej przestrzeni liniowej V nad F dla dowolnych wektoréw
v,w € V zachodzi lin(v + w,v — w) = lin(v,w).

3) Wyznaczy¢ wszystkie watrosci parametru p, tak by uklad (2,p,1), (1,0, 1), (0,1, 3) byl liniowo niezalezny.
(Rozwarzy¢ tez ciala Z,,.)

4) Dane sa wektory oy = (—1,1,1), as = (1,1, 2), as(t) = (-3,¢,0).

a) Dla jakich t € R uklad aq, ag, az(t) jest baza przestrzeni R3?

b) dla kazdego t takiego jak w a) znalez¢ wspdhrzedne wektora 8 = (1,1, —1) w tej bazie.

¢) Dla jakich wartosci ¢ wektor a(t) jest kombinacja liniowa «; 1 as? ZnaleZé ta kombinacje.

5) #Niech o = (1,3,1), e = (2,2,1), @ = (—3,0,1). Znalezé (jedli istnieje) taki wektor ag, ze uklad
a1, ag, ag jest baza R? i wektor o ma w tej bazie wspélrzedne 2,-3, 1.
b) to samo polecenie gdy 8 = (3,5, 2).

6) #Dane wektory w R3: oy = (1,1,1), as = (1,2,3), 81 = (1,—1,1), B2 = (4,1,2). Opisaé lin(ay,az) N
lin(By, Bz).

7) Dane dwie podprzestrzenie w R*:
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Opisaé¢ réwnaniami V' + W. Znalez¢ wymiary przestrzeni V + W i VN W. Wypisaé bazy.
8) #Niech V =1lin((2,4,1,2),(1,-1,1,-2),(4,2,3,—2)) C R* oraz niech W bedzie zadane réwnaniami:
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Zmalez¢ wymiar przestrzeni V 4+ W i VN W. Opisaé je réwnaniami oraz podaé bazy tych przestrzeni.

9) #Niech W C R* bedzie opisane przez réwnania x; + 29 + 24 = 0 i 23 — 24 = 0. Czy wektory (1,0,0, 1),
(0,1,0,1), (0,0,1,2) mozna dopetié¢ wektorem 3 € W do bazy R*.

10) #Niech W C R* bedzie opisane przez réwnania z1 + z2 + x4 = 01 23 — 24 = 0. Znalezé réwnanie
przestrzeni zawierajacej W i wektor (1,1,1,2).



