Zadania na 25.IT1
char(k) # 2!

1. Forma 2-liniowa spelia warunek:

fl@,y) =0= f(y,x) =0.
Wykazaé, ze f jest symetryczna albo antysymetryczna.

2. Niech w bedzie niezdegenerowana 2-liniowa forma antysymetryczna na przestrzeni V. Niech
H bedzie podprzestrzenia Lagrange’a (tzn. maksymalna podprzestrzenia taka, ze f(z,y) = 0 dla
x,y € H). Wykazaé, ze istnieje baza przestrzeni V:

ap, g, ... 7an7617ﬁ27"' aﬁn
taka, ze wektory «; rozpinaja H, wektory [; rozpinaja inna podprzestrzen Lagrange’a oraz
w(oy, Bj) = 5;.

3. Dana jest A — macierz antysymetryczna o wyrazach catkowitych. Wykazaé, ze det A jest
kwadratem.

4. TT Zadanie na przyszto$é — jak juz bedag na wyktadzie formy dodatnio okreslone.
Cialo £k = R. Niech I' bedzie grafem o wierzchotkach v € I. Definiujemy symetryczna forme
dwuliniowa na przestrzeni liniowej rozpietej przez wierzchotki V' = lin,er{e, }:

flev, ) =2
f(ey,ew) = —1 gdy 7w jest krawedzia
f(ey, ey) = 0 gdy vw nie jest krawedzia

(zakladamy, ze nie ma krawedzi ©70.)
Kiedy otrzymana forma jest dodatnio okreslona?
Ktére z tych form (dodatnio okreslonych) sa jednoczesnie niezdegenerowane nad kazdym F,?

Wskazéwka:



