Zadania do zrobienia na 1 kwietnia

0. Zadanie o diagramach z poprzedniej kartki.

1. Niech A = (a;;), B = (b;j), C = (¢;;) beda macierzami symetrycznymi (nad R), przy
czym c¢;; = a;;b;;. Udowodnié, ze jesli A i B sa dodatnio okreslone, to C' jest dodatnio

okreslona.

2. Niech A i B beda rzeczywistymi macierzami symetrycznymi i dodatnio okreslonymi.
Wartosci wlasne A naleza do odcinka [a, b], a wartosci wlasne B naleza do odcinka [c, d].

Wykazaé, ze wartosci wlasne A + B naleza do odcinka [a + ¢,b + d].

4. Wykazaé, ze kazda niezdegenerowana macierz mozna przedstawi¢ jako iloczyn AB

macierzy symetrycznej, dodatnio okreélonej A i ortogonalnej B (tzn. B BT = I).

Wsk. Wykazaé ze dla kazdej macierzy symetrycznej i dodatnio okreslonej P istnieje (wyz-

naczona jednoznacznie) macierz symetryczna i dodatnio okreslona @, taka ze Q? = P.

3. Niech A bedzie macierza symetryczna i dodatnio okreslona, a B ortogonalna (tzn.
B BT =1). Wykaza¢, ze

(i) jesli AB i BA sa symetryczne i dodatnio okreslone, to B = I.

(ii) jesli AB i BA sa ortogonalne, to A = 1.

I jeszcze bedziemy robi¢ zadania rachunkowe tak jak np. 18.7 z
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